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2.2 
Ασκήσεις σχ. βιβλίου σελίδας   78 – 83   
 
Α΄   ΟΜΑ∆ΑΣ 

1.  
Η βαθµολογία 50 φοιτητών στις εξετάσεις ενός µαθήµατος είναι: 
 
                  3      4      5      8       9      7      6      8      7      10   
                  8      7      6      5       9      3      8      5      6        6 
                  6      3      5      6       4      2      9      8      7        7  
                  1      6      3      1       5      8      1      2      3        4 
                  5      6      7      9     10      9      8      7      6        5 
 
α)   Να κατασκευάσετε των πίνακα κατανοµής συχνοτήτων και σχετικών  
      συχνοτήτων (απολύτων και αθροιστικών ) 
β)   Από τον πίνακα να εκτιµήσετε το ποσοστό των φοιτητών που πήραν βαθµό  
       i)     Κάτω από την βάση (µικρότερο του 5) 
       ii)     Άριστα  ( 9   ή   10) 
       iii)    Τουλάχιστον 7  αλλά το πολύ 9. 

Λύση  
α) 
Μετά από την σχετική διαλογή ο πίνακας των συχνοτήτων και σχετικών συχνοτήτων 
είναι ο παρακάτω  
 

 
β) 
i)      Από τον πίνακα διαπιστώνουµε ότι, το ποσοστό των φοιτητών  που πήραν  
        κάτω  από την βάση  είναι όπως βλέπουµε στη στήλη  (4), ίσο µε :  
        6 + 4 + 10 + 6 = 26% 
ii)     Άριστα ( 9  ή  10)   πήρε το :   10 + 4 = 14% 
iii)   Τουλάχιστον 7 αλλά το πολύ 9 πήρε το : 14+14+10=38%  

Βαθµός  
    ix  

Συχν. 
  iν  

Σχ. συχν. 
    if  

Σχ. συχν  
   if % 

Aθρ. Συχν 
      iN  

Σχ.Αθρ.     
συχν  
   iF  

    Σχ. 
αθρ.συχν 
    iF % 

1 3 0,06 6 3 0,06 6 
2 2 0,04 4 5 0,10 10 
3 5 0,10 10 10 0,20 20 
4 3 0,06 6 13 0,26 26 
5 7 0,14 14 20 0,40 40 
6 9 0,18 18 29 0,58 58 
7 7 0,14 14 36 0,72 72 
8 7 0,14 14 43 0,86 86 
9 5 0,10 10 48 0,96 96 
10 2 0,04 4 50 1 100 

Σύνολο 50 1 100 --------- --------- ---------- 
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2.  
Οι παραπάνω φοιτητές ήταν αντίστοιχα αγόρια (Α) ή κορίτσια (Κ)      
 
              Α      Α       Κ      Α       Κ      Α      Α      Α       Κ      Κ 
              Κ      Κ      Α       Α       Α      Κ      Α      Κ       Α      Α 
              Α      Α      Α       Α       Κ      Κ      Α      Κ       Α      Κ 
              Κ      Κ      Κ       Α      Κ       Κ      Α      Α       Α      Α 
              Α      Α      Κ       Α       Κ      Κ      Α      Α       Α      Κ     
 
Να συµπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα χρησιµοποιώντας απόλυτες συχνότητες   
 
 
 
 
 
 
 
 
Λύση  
Εύκολα βρίσκουµε ότι αγόρια µε βαθµό  ≤  5   είναι 11,   ενώ µε βαθµό > 5  είναι 18. 

Επίσης κορίτσια µε βαθµό  ≤  5   είναι  9,   ενώ µε βαθµό > 5 είναι 12. 

Οπότε ο πίνακας συµπληρωµένος γίνεται 

                                                                                             
                               
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Βαθµοί Φύλλο 

≤ 5 > 5 

Σύνολο 

Α    

Κ    

Σύνολο    

Βαθµοί Φύλλο 

≤ 5 > 5 

Σύνολο 

Α 11 18 29 

Κ 9 12 21 

Σύνολο 20 30 50 
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3.  
Να µετατρέψετε τον προηγούµενο πίνακα συχνοτήτων της άσκησης 2 σε πίνακα 
σχετικών συχνοτήτων  επί τοις εκατό: 
α)    Ως προς το σύνολο των φοιτητών  
β)    Ως προς το φύλλο  (γραµµές) 
γ)    Ως προς τον βαθµό (στήλες )       
και να ερµηνεύσετε τα αποτελέσµατα  

Λύση  
α)  
Για να µετατρέψουµε τον προηγούµενο πίνακα σε πίνακα σχετικών συχνοτήτων ως 
προς το σύνολο των φοιτητών επί  % , διαιρούµε τις συχνότητες του πίνακα µε το 
σύνολο των φοιτητών δηλαδή µε το 50  και πολλαπλασιάζουµε µε 100.   
Οπότε έχουµε  
                 
   
 
                   
      
 
 

 
 
 
 
Από τον πίνακα αυτόν καταλαβαίνουµε ότι το  22%  των φοιτητών είναι αγόρια µε 
βαθµό ≤  5,  ενώ το 36%  είναι αγόρια µε βαθµό > 5. 
Για τα κορίτσια,  το 18%  πήρε βαθµό ≤  5,   ενώ το  24%   πήρε βαθµό > 5. 
Ακόµα βλέπουµε ότι,  το  40%  των φοιτητών πήραν βαθµό ≤  5,   ενώ το  60%   
πήραν βαθµό > 5. 
Επίσης ότι,  το 58%  των φοιτητών είναι αγόρια, ενώ το  42%  κορίτσια  

β )  
Για να µετατρέψουµε τον ίδιο πίνακα σε πίνακα σχετικών %συχνοτήτων ως προς το 
φύλλο,  διαιρούµε τις συχνότητες των γραµµών µε το σύνολο της κάθε γραµµής και 
πολλαπλασιάζουµε µε 100.  Οπότε έχουµε  
        
 
                  
 
 
 
 
 
 
 
Από τον πίνακα αυτόν βλέπουµε ότι,  το  37,93%  των αγοριών πήρε βαθµό  ≤  5 ενώ 
το  62,07%  > 5. 
Επίσης το  42,86%  των κοριτσιών πήρε βαθµό  ≤  5 ενώ το  57,14%   των κοριτσιών 
πήρε βαθµό > 5. 
 

Βαθµοί Φύλλο 

≤ 5 > 5 

Σύνολο 

Α 22% 36% 58% 

Κ 18% 24% 42% 

Σύνολο 40% 60% 100% 

Βαθµοί Φύλλο 

≤ 5 > 5 

Σύνολο 

Α 37,93% 62,07% 100% 

Κ 42,86% 57,14% 100% 

Σύνολο …….. ……. …….. 



 

 

4 

γ)  
Για να µετατρέψουµε τον ίδιο πίνακα σε πίνακα σχετικών % συχνοτήτων ως προς τον 
βαθµό,  διαιρούµε την συχνότητα κάθε στήλης µε το σύνολο της αντίστοιχης στήλης 
και πολλαπλασιάζουµε µε 100.  Οπότε έχουµε  
          
 
               
 
 
 
 
 
 
 
Από τον πίνακα αυτόν βλέπουµε ότι το  55%  των φοιτητών είναι αγόρια µε βαθµό  
≤  5  και το  45%   είναι κορίτσια µε βαθµό ≤  5,   ενώ το 60% των φοιτητών είναι 
αγόρια µε βαθµό > 5 και το 40% των φοιτητών ήταν κορίτσια µε βαθµό > 5. 
 

 
4.  
Χρησιµοποιώντας τον παρακάτω πίνακα συχνοτήτων, που δίνει την κατανοµή του 
αριθµού των ηµερών απουσίας από την εργασία τους λόγω ασθενείας 50 εργατών,   
να βρεθεί ο αριθµός και το ποσοστό των εργατών που απουσίασαν  
α)   τουλάχιστον 1 ηµέρα  
β)   πάνω από 5 ηµέρες  
γ)   από 3 έως 5 ηµέρες  
δ)   το πολύ 5 ηµέρες  
ε)   ακριβώς 5 ηµέρες 
 
Λύση  
α)  
Τουλάχιστον 1 ηµέρα :   50 – 12 = 38 
(από το σύνολο αφαιρούµε τους  12  που  
απουσίασαν  0  ηµέρες) 
β)  
Πάνω από 5 ηµέρες απουσίασαν :  
0 + 5 + 2 + 1 = 8   εργάτες .  

Το ποσοστό αυτών είναι   16,0
50

8
=  = 16% 

γ) 
Από  3  έως  5  ηµέρες απουσίασαν :   4 + 5 + 8 = 17  εργάτες.  

Το ποσοστό αυτών είναι   
50

17
= 0,34 = 34% 

δ)  
Το πολύ  5 ηµέρες σηµαίνει από 5 ηµέρες και κάτω. 

 Το πλήθος αυτό είναι   12 + 8 + 5 + 4 + 5 + 8 = 42    

και το ποσοστό :   =
50

42
 0,84 = 84% 

Βαθµοί Φύλλο 

≤ 5 > 5 

Σύνολο 

Α 55% 60% …. 

Κ 45% 40% … 

Σύνολο 100% 100% …… 

Αριθµός 
ηµερών 

Συχνότητα  

0 12 
1 8 
2 5 
3 4 
4 5 
5 8 
6 0 
7 5 
8 2 
9 1 
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ε)  
Ακριβώς  5  ηµέρες απουσίασαν  8 εργάτες  

και το ποσοστό τους  είναι   =
50

8
 0,16 =16% 

 
 
5. 
Να συµπληρωθεί ο πίνακας  
 

    ix    iν      if     iN      iF    if %  iF % 

     1                     10 
     2    4  0,20     6           
     3            0,60        
     4                25    
     5    2                
     6                      
Σύνολο                     

 
Λύση  

1η  γραµµή 
Επειδή το  F1% = 10  θα είναι και τo   f1% =10.  

1

10
F 0,1

100
= =   άρα και   f1= 0,1. 

 Επειδή   Ν2 = 6   και  2ν  = 4,   από την σχέση    Ν2 = 1ν  + 2ν    ⇒     

                                                                             6 = 4 + 1ν    

                                                                             1ν  = 2,  οπότε και   Ν1 = 2.    

2η  γραµµή 
1

1

ν
f =

ν
   ⇒     0,1 = 2       20⇒ ν =

ν
  

F2 = f1 + f2 = 0,1 + 0,2 = 0,3     άρα   F2% = 30  

                                                 και αφού   f2 = 0,20   θα είναι   f2% = 20. 

3η  γραµµή 
F3 = 0,60    ⇒    F3% = 60     

F3 = f1 + f2 + f3    ⇒      0,60  =  0,10 + 0,20 + f3    ⇒       

                                    f3 = 0,3    άρα    f3% = 30  

3
3

ν
f = 

ν
   ⇒    3ν0,3 = 

20
  ⇔   ν3 = 6                              

                                          άρα   Ν3 = Ν2 + ν3 = 6 + 6 = 12   

4η  γραµµή 
f4% = 25    ⇒    f4 = 0,25  επίσης έχουµε  

F4  = F3 + f4 = 0,6 + 0,25 = 0,85    άρα και     F4% = 85. 
4

4
ν

f =
ν

   ⇒     0,25 = 4
4      

20
ν

⇔ ν = 5   
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Οπότε   Ν4 =  Ν3 + ν4  = 12 + 5 = 17   

5η  γραµµή 

N5 = N4 + ν5 = 17 + 2 = 19   
5

5
ν

f =
ν

 ⇔  5
2f =
20

 οπότε   f5%  = 10,    

                                               και       F5 = F4 + f5 = 0,85 + 0,1 = 0,95     

                                              άρα       F5% = 95   

6η  γραµµή 

ν6  =  ν – Ν5    ⇒     ν6 = 20 – 19 = 1   

  N6 = N5 + ν6 = 19 + 1 = 20  

 6
6 6

ν 1f =       f = = 0,05
ν 20

⇔     άρα  f6% = 5   

                                                  F6 = F5 + f6 = 0,95 + 0,05 = 1  

                                                  F6% = 100  

     ix    iν      if     iN      iF    if %  iF % 

     1   2  0,10     2   0,10    10   10 
     2   4  0,20     6   0,30    20   30 
     3   6  0,30   12   0,60    30   60 
     4   5  0,25   17   0,85    25   85 
     5   2  0,10   19   0,95    10   95 
     6   1  0,05   20   1,00      5 100 
Σύνολο 20  1,00 ----- ------  100 ------ 
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6. 
Να κατασκευάσετε το διάγραµµα συχνοτήτων του βαθµού των Μαθηµατικών για τα 
αγόρια και τα κορίτσια (χωριστά) του πίνακα 4 της σελίδας  64. 

Λύση  
Πρώτα φτιάχνουµε πίνακα κατανοµής συχνοτήτων.  
Μετά την σχετική διαλογή βρίσκουµε ότι ο πίνακας συχνοτήτων είναι ο παρακάτω  
    

Βαθµός Αγόρια    
να 

Κορίτσια 
νκ 

10 1 0 
11 1 0 
12 1 3 
13 1 1 
14 2 3 
15 2 6 
16 3 3 
17 3 1 
18 2 1 
19 2 3 
20 0 1 

Σύνολο 18 22 
 
 
Το διάγραµµα συχνοτήτων είναι το παρακάτω 
                   νi 
                                                                                        αγόρια   
                                                                                       κορίτσια  
 
                       6 
                       5 
                       4 
                       3 
                       2 
                       1 
                       0    
                             10  11   12      13      14     15      16      17     18      19     20   βαθµός  
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27%

17%

22%

6%

11%

17%
Met.

Iron

Scor

Oasis

Ro.St

Άλλο

7. 
Τα δηµοφιλέστερα ξένα µουσικά συγκροτήµατα των 18 αγοριών του πίνακα 4 της 
σελίδας 64 ήσαν :  Metallika,  Iron Maiden,  Άλλο,  Scorpions,  Oasis,  Άλλο,  Άλλο, 
Rolling Stones,  Metallica,  Metallica,  Rolling Stones,  Metallica,  Iron Maiden,  Iron 
Maiden,  Scorpions,  Scorpions,  Scorpions,  Metallica.    Να κατασκευάσετε  
α)  το ραβδόγραµµα   και   β) το κυκλικό διάγραµµα  σχετικών συχνοτήτων. 

Λύση  
Πρώτα κατασκευάζουµε πίνακα συχνοτήτων  
 

Συγκρότηµα  
          ix  

 iν      if  if % 

Metallica 5 0,278 27,8 
Iron Maiden 3 0,167 16,7 
Scorpions 4 0,222 22,2 
Oasis 1 0,055 5,5 
Roling Stones 2 0,111 11,1 
Άλλο 3 0,167 16,7 
Σύνολο 18 1 100 

 
Το ραβδόγραµµα σχετικών συχνοτήτων είναι το παρακάτω  
            fi% 
            30 
 
            25 
            
            20 
 
            15 
 
            10 
 
              5 
 
             0               
                        Metall       Iron      Scorp      Oasis     Rolling      Άλλο    
 
 
 
 
 
      
                   Κυκλικό  διάγραµµα  
 
 
                   
 
 
 
 



 

 

9 

8. 
Σ’ ένα κυκλικό διάγραµµα παριστάνεται η βαθµολογία των 450 µαθητών ενός 
γυµνασίου σε τέσσερις κατηγορίες   « Άριστα»,   «Λίαν καλώς »,   «Καλώς»   και 
«Σχεδόν καλώς».  Το  30%  των µαθητών έχουν επίδοση   «Λίαν καλώς».  Η γωνία 
του κυκλικού τοµέα για την επίδοση   «Καλώς»   είναι 144ο.   Οι µαθητές µε βαθµό  
«Σχεδόν Καλώς»  είναι διπλάσιοι των µαθητών µε επίδοση   «Άριστα».   Να 
µετατρέψετε το κυκλικό διάγραµµα σε ραβδόγραµµα σχετικών συχνοτήτων.  Πόσοι 
µαθητές έχουν επίδοση τουλάχιστον   «Λίαν καλώς»;  

Λύση 

Από τον τύπο   iα = 360ο · if   , για την γωνία του κυκλικού τοµέα της τιµής   

«Καλώς» έχουµε :     144ο =360ο · fκ   άρα    fκ = =
360

144
0,4.  

Aπό υπόθεση,  η σχετική συχνότητα της τιµής  «Λίαν Καλώς»   είναι 30% , 

άρα f λ.κ=0,3 .  

Επειδή οι µαθητές µε τιµή   «Σχεδόν καλώς»   είναι διπλάσιοι από τους µαθητές µε 

τιµή   «Άριστα»,   η σχετική συχνότητα της τιµής  «Σχεδόν καλώς»  θα είναι διπλάσια 

από την σχετική συχνότητα της τιµής «Άριστα» : 

 fσχκ = 2fα ,    όµως   fσχ.κ+ fκ + fλ.κ + fα = 1  

                               2fα + 0,4 + 0,3 + fα = 1     

                              α3f = 0,3  

                              αf 0,1=    οπότε   fσχ.κ =  0,2  
Μετά από αυτά το ραβδόγραµµα των σχετικών συχνοτήτων είναι το παρακάτω  

                       
                 fi   
              0,5 
              0,4 
              0,3 
              0,2 
              0,1 
                 0                        
                        σχ καλώς    καλώς    λίαν καλώς     άριστα       xi 
 
Επειδή το 30% + 40% + 20% = 90% των µαθητών έχει βαθµό  τουλάχιστον  

“Λίαν καλώς”  το πλήθος αυτών θα είναι ίσο µε     
90

450 405
100

⋅ = µαθητές  
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38,4

30,8

23,1

5,1 2,6

ΠΑΟ

ΟΣΦΠ

ΑΕΚ

ΠΑΟΚ

ΛΑΡΙΣΑ

9. 
Από το  1960  έως το  1998,   ο Παναθηναϊκός έχει κατακτήσει  15  τίτλους, ο 
Ολυµπιακός  12,  η ΑΕΚ  9,   ο ΠΑΟΚ   2   και η Λάρισα  1.   Να γίνει το 
ραβδόγραµµα και το κυκλικό διάγραµµα σχετικών συχνοτήτων  
Λύση 
Πρώτα κατασκευάζουµε πίνακα συχνοτήτων και σχετικών συχνοτήτων  
              

Οµάδα 
iν
 if  if % 

ΠΑΟ 15 0,384 38,4 
ΟΣΦΠ 12 0,308 30,8 
ΑΕΚ   9 0,231 23,1 
ΠΑΟΚ   2 0,051   5,1 
Λάρισα   1 0,026   2,6 
Σύνολο 39 1 100 

  
Mε βάση τον παραπάνω πίνακα το ραβδόγραµµα και το κυκλικό διάγραµµα των 

σχετικών συχνοτήτων είναι τα παρακάτω  

Ραβδόγραµµα  
                             xi 
                       ΠΑΟ                               38,4% 
                     
                       ΟΣΦΠ              30,8% 
 
                        ΑΕΚ                 23,1% 
 
                      ΠΑΟΚ    5,1% 
 
                  ΛΑΡΙΣΑ  
                                    2,6%         
                                
                                     0           10     20    30      40       fi% 
 
 
 
Κυκλικό διάγραµµα  
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10. 
 Παρακάτω δίνονται τα µετάλλια που πήραν µερικές χώρες στο Ευρωπαϊκό 
πρωτάθληµα στίβου το 1998.   Να παρασταθούν τα δεδοµένα αυτά σε ένα 
ραβδόγραµµα  
  

Χώρα Χρυσά Ασηµένια Χάλκινα 
Μ Βρετανία 9 4 3 
Γερµανία 8 7 8 
Ρωσία  6 9 7 
Πολωνία 3 4 1 
Ρουµανία 3 2 2 
Ουκρανία 3 2 1 
Ιταλία 2 4 3 
Πορτογαλία 2 3 1 
Ισπανία 2 1 4 
Γαλλία 2 1 1 
Ελλάδα 1 0 2 

 
Λύση 
     
Μ . Βρετανία  
 
       Γερµανία  
 
            Ρωσία 
 
       Πολωνία  
 
       Ρουµανία  
 
 
     Ουκρανία 
 
             Ιταλία 
 
    Πορτογαλία 
 
         Ισπανία  
 
          Γαλλία 
 
           Ελλάδα 
 
                         0      1      2     3     4     5   6       7    8     9   Αριθµ. µεταλλίων 
 
                        Χρυσά 
                        Ασηµένια 
                        Χάλκινα      . 
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11.  
Τα κρούσµατα δύο λοιµοδών νόσων από το  1987  έως το  1997  δίνονται στον 
παρακάτω πίνακα.   Να κατασκευάσετε τα αντοίστοιχα  χρονογράµµατα και να τα 
σχολιάσετε. 
    

Έτος   Έρπης Ηπατίτιδα Α 
1987   85 351 
1988   58 254 
1989 123 273 
1990 178 172 
1991 134 213 
1992 201 127 
1993 241 123 
1994 252 259 
1995 338 295 
1996 296 107 
1997 256 131 

 
Λύση 
 Πλήθος κρουσµάτων        
                            400 
                            350 
                            300 
                            250 
                            200 
                            150 
                            100 
                             50 
                                0                    
 
                                  1987 1988 1989 1990 1991 1992 1993 1994 1995 1996 1997 
 
                                           Έρπης 
                                           Ηπατίτιδα 
 

Παρατηρούµε ότι για τον έρπητα υπάρχει ανοδική τάση µέχρι το  1995  και µετά 
παρατηρούµε µία µικρή πτώση. 

Για την ηπατίτιδα έχουµε καθοδική τάση µέχρι το  1993,  σηµαντική αύξηση τα έτη 
1994  και  1995  και µετά πτώση στα επίπεδα των ετών  1992 –1993. 
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12 
Τα παρακάτω δεδοµένα αντιπροσωπεύουν την επίδοση 50 υποψηφίων για την 
πρόσληψη τους σε µία ιδιωτική σχολή  (κλίµακα 0 -10) 
 
       7   8   5   1   4   7   3   9   9   2   5   3   8   6   7   7   6   8   1   3   0   1   4   9  
       9   7   8   6   1   2   3   5   4   6   6   4   3   2   8   8   7   7   6   5   5   9   2   4   
α)   Να παραστήσετε τα δεδοµένα σε έναν πίνακα συχνοτήτων.  
β)   Να κατασκευάσετε το διάγραµµα σχετικών και αθροιστικών σχετικών  
      συχνοτήτων  
γ)   Αν η σχολή θελήσει να πάρει όσους έχουν επίδοση µεγαλύτερη ή ίση του 8,  
      πόσους θα πάρει;  
δ)   Αν η σχολή πάρει µόνο το  36%  των υποψηφίων, τι επίδοση θα πρέπει να έχει  
      κάποιος για να επιλεγεί;  

Λύση  
α)   
Πίνακας  συχνοτήτων 
   

Βαθµός  
      ix  

Συχνότ. 
      iν  

Σχτ. συχ 
      if   

Σχτ.συχ 
    if  % 

  Αθρ συχ 
       Fi 

Aθρ.σχ.συχ 
    Fi% 

0 2 0,04 4 0,04 4 
1 4 0,08 8 0,12 12 
2 4 0,08 8 0,20 20 
3 5 0,10 10 0,30 30 
4 5 0,10 10 0,40 40 
5 5 0,10 10 0,50 50 
6 7 0,14 14 0,64 64 
7 7 0,14 14 0,78 78 
8 6 0,12 12 0,90 90 
9 5 0,10 10 1,00 100 

Σύνολο 50 1,00 100 ----------- --------- 
 

β)   ∆ιαγράµµατα σχετικών και των σχετικών αθροιστικών συχνοτήτων  

 
      fi%                                                                Fi% 
                                                                               100 
  14                                                                            
  12                                                                           80 
  10                                                                            
   8                                                                           60 
   6 
   4                                                                           40 
   2 
   0                                                                           20 
            0   1   2   3  4   5   6   7   8   9  Βαθµός xi   
                                                                                 0 
                                                                                       0   1  2   3  4   5    6  7   8   9  
                                                                                                                         Βαθµός xi 
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γ)  
Η συχνότητα του βαθµού  8  είναι 6   και  
η συχνότητα του βαθµού  9  είναι 5 ,  
εποµένως η σχολή θα πάρει   6 + 5 = 11  υποψηφίους  

δ)  
Είναι προφανές ότι θα επιλέξει η σχολή το 36% των υποψηφίων µε την µεγαλύτερη 
βαθµολογία . Από την στήλη των fi% παρατηρούµε ότι το 36% των υποψηφίων έχει 
βαθµό  ≥  7  
 
 
14. 
 Ένας µαθητής έκανε το παρακάτω πολύγωνο σχετικών συχνοτήτων για το ύψος των 
αγοριών της τάξης του και ο καθηγητής το διέγραψε σαν λάθος . Είχε δίκιο ο 
καθηγητής ;  
 
                     fi% 
                       10 
 
                         8 
 
                         6 
 
                         4 
 
                         2 
 
                         0 
                                   150   160   170   180   190  ύψος σε cm  
Λύση 
Το εµβαδόν της περιοχής που περικλείεται από τον οριζόντιο άξονα και το πολύγωνο 

των σχετικών %   συχνοτήτων πρέπει να είναι ίσο µε 100. 

 Στο παραπάνω σχήµα αυτή η περιοχή πλησιάζει σε τρίγωνο µε βάση   

190 −150 = 40cm    και ύψος  10cm.  

Άρα το εµβαδόν της είναι   Ε = β·υ/2 = 40·10/2 = 200. 

Οπότε το πολύγωνο είναι λάθος , συνεπώς είχε δίκιο ο καθηγητής.  
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Β΄   ΟΜΑ∆ΑΣ 

1. 
Να κατασκευάσετε τα αντίστοιχα χρονογράµµατα για τον πληθυσµό των νησιών 
Λέσβου,  Θάσου  και  Σαλαµίνας  µε βάση τον πίνακα 2  της σελίδας  63  και να 
σχολιάσετε το αποτέλεσµα. 
Απόσπασµα του πίνακα 2 
Στον παρακάτω πίνακα φαίνεται ο πληθυσµός των νησιών Λέσβος , Θάσος και 
Σαλαµίνα κατά τις απογραφές των ετών  1917,   1981  και  1991.  
 
                Έτος  
Νήσος 

1971 1981 1991 

Λέσβος  97008 88601 87151 
Θάσος 13316 13111 13527 
Σαλαµίνα 23065 28574 34272 
 
Λύση  
 
     Κάτοικοι σε    
      Χιλιάδες  
                    100 
 
                     80                                                                                 Λέσβος 
 
                     60                                                                               Σαλαµίνα 
 
                     40                                                                                 Θάσος 
 
                     20 
 
                      0 
 
                         1971           1981            1991 
 
Παρατηρούµε ότι για την νήσο Λέσβο η τάση είναι πτωτική,  

                             για την Σαλαµίνα σαφώς ανοδική,  

                             ενώ για την Θάσο η κατάσταση µένει περίπου σταθερή  
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2.  
Οι βεβαιωθέντες θάνατοι από την χρήση ναρκωτικών ουσιών κατά τα έτη  
1988 – 1998,  σύµφωνα µε τον ΟΚΑΝΑ,   ήταν  62,  72,  66,  79,  79, 78,  146,  176,   
222,   222,   65 αντίστοιχα.   Από αυτούς είχαµε   7,  4,  2,  2,  1,  4,  8,  7,  14,   22,   
6 µέχρι και 20 ετών,    43,   51,   34,   44,   47,   49,   71,   90,   98,   99,   33   από 21  
έως   30  ετών   και οι υπόλοιποι ήταν πάνω από  30  ετών.   Να παρασταθούν τα  
δεδοµένα αυτά µε έναν πίνακα. 

Λύση   

 
Έτος          Ηλικία 

≤20       21-30     ≥    31          
Σύνολο 

1988   7           43            12   62 
1989   4           51            17   72 
1990   2           34            30   66 
1991   2           44            33   79 
1992   1           47            31   79 
1993   4           49            25   78 
1994   8           71            67 146 
1995   7           90            79 176 
1996 14           98          110 222 
1997 22           99          101 222 
1998   6           33            26   65 
 
 
 
3. 
 Να παρασταθούν τα παραπάνω δεδοµένα της άσκησης 2 σε µορφή πίνακα 
αναφορικά µε το έτος και το φύλλο των ατόµων,  αν γνωρίζουµε ότι από τους 
βεβαιωθέντες θανάτους κατά τα έτη  1988 -1998  οι   8,  10,  7,  5,  9,  8,  11,  14,   
20,  20,   9   αντίστοιχα ήταν γυναίκες.   
Λύση 
  

              Φύλλο 
      

Έτος 

Άνδρες     Γυναίκες 

Σύνολο 

1988     54                8      62 
1989     62              10      72 
1990     59                7       66 
1991     74                5      79 
1992     70                9       79 
1993     70                8      78 
1994   135              11    146 
1995   162              14    176 
1996   202              20     222 
1997   202              20    222 
1998     56                9      65 
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5. 
Να δοθεί και να ερµηνευτεί το χρονόγραµµα των δεδοµένων του παρακάτω πίνακα  
για κάθε οµάδα ηλικιών . (Ο πληθυσµός δίνεται σε εκατοµµύρια κατοίκους) 

Ηλικία 
Σε έτη             

Απογραφή  
1971 

Απογραφή 
1981 

Απογραφή 
1991 

Εκτίµηση 
1993 

Εκτίµηση 
1994 

  0 - 14 2,22 2,31 1,97 1,85 1,81 
15 - 64 5,58 6,19 6,88 6,99 7,04 
  ≥  65 0,96 1,24 1,40 1,54 1,58 
 
Στον παραπάνω πίνακα φαίνεται ο πληθυσµός της Ελλάδας κατά οµάδες ηλικιών 
 
Λύση 
 
Κάτοικοι σε 
Εκατοµµύρια 
                       7 
                      
                      6 
                   
                       5 
                     
                      4 
                     
                      3 
                   
                      2 
                     
                      1 
                    
                      0 
                      1971                1981                1991   1993   1994  έτος 
 
                                                                       
       Ηλικίες 15-64                 Ηλικίες 0-14                Ηλικίες ≥65 
 
Παρατηρούµε ότι στις ηλικίες 0 -14,  από το 1981 και µετά έχουµε πτωτική τάση, ενώ 

στις υπόλοιπες ηλικίες η τάση είναι αυξητική  
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6.  
Στον παρακάτω πίνακα δίνεται η κατανοµή συχνοτήτων της συστολικής πίεσης  150 
γυναικών ηλικίας  17 - 24  ετών που χρησιµοποιούν το φάρµακο Α για κάποια 
πάθηση και  200  γυναικών, ανάλογης ηλικίας που χρησιµοποιούν το φάρµακο Β. 
α)   Να συγκρίνετε τα ποσοστά γυναικών που παίρνουν τα φάρµακα Α και Β και  
      έχουν συστολική πίεση µεγαλύτερη ή ίση των 130mmHg 
β)   Να κατασκευάσετε τα πολύγωνα αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων στο ίδιο  
      σύστηµα  
 

Συστολική Πίεση 
σε  mmHg                 

Φάρµακο Α  Φάρµακο Β 
      iν                     iν  

95-99        6                      4 
100-104      15                    14 
105-109      16                    18 
110-114      22                    24 
115-119      30                    32 
120-124      20                    28 
125-129      15                    28 
130-134      12                    26 
135-139        6                    12 
140-144        5                      8 
145-149        3                      6 
Σύνολο    150                  200 

 
Λύση 
α) 
Πίεση µεγαλύτερη ή ίση από 130 mm Hg που παίρνουν το φάρµακο Α έχουν όπως 
φαίνεται από τον πίνακα   12 + 6 + 5 + 3 = 26 γυναίκες . 

Οπότε το ποσοστό αυτών είναι   173,0
150

26
=  = 17,3%   περίπου  

Επίσης οι γυναίκες που χρησιµοποιούν το φάρµακο Β και έχουν πίεση µεγαλύτερη ή 

ίση των 130 mm Hg  είναι   26 + 12 + 8 + 6 = 52 

Οπότε το ποσοστό αυτών είναι    26,0
200

52
=  = 26%.  

Παρατηρούµε ότι  το ποσοστό των γυναικών που χρησιµοποιούν το φάρµακο Α και 

έχουν συστολική πίεση µεγαλύτερη ή ίση των 130 mm Hg είναι µικρότερο από το 

αντίστοιχο ποσοστό των γυναικών που χρησιµοποιούν το φάρµακο Β  

β)  

Όπως ξέρουµε,  όταν κάνουµε οµαδοποίηση τιµών,  οι κλάσεις που φτιάχνουµε  είναι 

της µορφής  [  , ).  

Αν λοιπόν πάρουµε τις οµάδες τιµών όπως αυτές δίνονται στον πίνακα,  τότε οι δεξιά 

τιµές δεν θα ανήκουν σε καµία κλάση.  
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Επειδή ακόµα η µεταβλητή συστολική πίεση είναι συνεχής,  κάνουµε οµαδοποίηση 

των τιµών παίρνοντας σαν ελάχιστη τιµή την  94,5  και πλάτος της κάθε κλάσης ίσο 

µε 5,  οπότε έχουµε τον παρακάτω πίνακα  

 

Πίεση 
 [  , ) 

Φάρµακο Α 
     να 

Φάρµακο Β 
      νβ 

fα% fβ% Fα% Fβ% 

94,5-99,5 6  4 4   2  4  2 
99,5-104,5 15 14  10   7   14  9 
104,5-109,5 16 18 10,7   9 24,7 18 
109,5-114,5 22 24 14,7 12 39,4 30 
114,5-119,5 30 32  20 16 59,4 46 
119,5-124,5 20 28 13,3 14 72,7 60 
124,5-129,5 15 28 10 14 82,7 74 
129,5-134,5 12 26   8 13 90,7 87 
134,5-139,5  6 12   4   6 94,7 93 
139,5-144,5  5  8 3,3   4   98 97 
144,5-149,5  3  6  2   3 100 100 
Σύνολο 150 200 100 100 ----- ----- 

 
Το πολύγωνο των σχετικών αθροιστικών συχνοτήτων είναι το παρακάτω 
 
Fι%        
100 
 
 90 
 80 
 70 
 60 
 50 
 40 
 30 
 20 
 10 
  0 
      94,5  99,5  104,5   109,5  114,5  119,5  124,5  129,5   134,5  139,5   144,5  149,5  
     
          Φάρµακο   Β                     Φάρµακο Α 
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7.  
Οι χρόνοι (σε λεπτά ) που χρειάστηκαν  55  µαθητές να λύσουν ένα πρόβληµα 
δίνονται παρακάτω 
  
  3,4     13,2       6,7      1,4      1,3      3,8      3,9      2,9      13,8       3,9        2,7  
  4,4       3,6       1,4      2,4      3,6      3,1      7,5      6,9        7,8     12,7        3,9  
  3,3       9,7       2,0      4,4      3,3      8,7      3,9    11,6        5,6       9,0        3,4  
  1,4       3,5       2,8    10,4    11,9    12,3      2,9      2,8        1,5       4,1        5,9 
  3,1       8,7       2,8      3,8    13,0      3,0      6,4      3,2        5,9       7,0        8,2 
 
α)   Να οµαδοποιήσετε τα δεδοµένα σε κατάλληλο αριθµό κλάσεων  
β)   Να κατασκευάσετε τον πίνακα µε τις συχνότητες    iν ,   if % ,   iN ,    Fi% 

γ)  Να κατασκευάσετε το πολύγωνο σχετικών και σχετικών αθροιστικών  
      συχνοτήτων  
 
Λύση 
α)  
Επειδή το µέγεθος του δείγµατος είναι  ν = 55,   θα κάνουµε οµαδοποίηση σε   
κ = 7   κλάσεις του ιδίου πλάτος.  

Η µέγιστη παρατήρηση,  όπως προκύπτει από τα δεδοµένα είναι  13,8 και  
η ελάχιστη   1,3. 
Άρα το εύρος του δείγµατος είναι   R = 13,8 −1,3 = 12,5.  

Το πλάτος λοιπόν κάθε κλάσης θα είναι   
12,5Rc =  = 

κ 7
= 1,785   το οποίο 

στρογκυλοποιούµε σε 1,8 για λόγους απλούστευσης των πράξεων. 

β) 
κατασκευάζουµε τον παρακάτω πίνακα  

 
Κλάσεις 
[  , ) 

Κεν τιµή 
      ix  

Συχνοτ 
     iν  

Σχετ.συχ   
     if % 

Αθρ. συχν 
       iN  

Σχετ. αθρ. συχν 
       Fi% 

1,3-3,1 2,2 14 25,5 14 25,5 
3,1-4,9 4,0 19 34,5 33 60,0 
4,9-6,7 5,8  4  7,3 37 67,3 
6,7-8,5 7,6  6    10,9 43 78,2 
8,5-10,3 9,4  4 7,3 47 85,5 
10,3-12,1    11,2  3 5,4 50 90,9 
12,1-13,9    13,0  5 9,1 55 100 
Σύνολο ------ 55 100 ------ ------- 
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Το ιστόγραµµα και το πολύγωνο των σχετικών συχνοτήτων είναι το παρακάτω  
 
fi%                                                                 Πολύγωνο σχετικών συχνοτήτων 
   35 
   30 
   25 
   20 
   15 
   10 
    5 
    0 
 
                1,3  3,1   4,9    6,7     8,5   10,3   12,1   13,9  χρόνος σε λεπτά 
 
Το ιστόγραµµα και το πολύγωνο των σχετικών αθροιστικών συχνοτήτων είναι το 
παρακάτω  
 
             Fi% 
               100 
                  
                  80 
               
                  60 
                 
                  40 
                 
                  20 
 
                   0 
                              1,3    3,1     4,9     6,7    8,5    10,3   12,1    13,9 χρόνος σε λεπτά  
 
    
                                           Πολύγωνο σχετικών αθροιστικών συχνοτήτων   
 
 
 

 
 


